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A primeira conjectura de Irving Kaplansky sobre álgebras de Hopf, publicada em 
1975, questionava se uma álgebra de Hopf era livre sobre qualquer das suas 
subálgebras de Hopf. No mesmo ano, Oberst e Schneider mostraram um contra 
exemplo, provando que a conjectura é falsa em dimensão infinita. Já para dimensão 
finita, Nichols e Zöeller mostraram inicialmente, em 1985, que a conjectura é 
verdadeira para o caso de álgebras de grupo semissimples, melhoraram o resultado 
em 1989, provando o mesmo para uma álgebra de grupo qualquer, e no mesmo ano 
generalizaram o resultado para qualquer álgebra de Hopf de dimensão finita. Como 
consequência direta do teorema, a dimensão de qualquer subálgebra de Hopf divide 
a dimensão da álgebra de Hopf. Quando aplicado a álgebras de grupo, reobtemos o 
Teorema de Lagrange para grupos, uma vez que a dimensão de uma álgebra de 
grupo é a ordem do grupo, e subálgebras de Hopf de uma álgebra de grupo são 
também álgebras de grupo. Nesta apresentação pretendemos dar uma ideia informal 
sobre a demonstração do Teorema de Nichols-Zöeller tendo como apoio o Teorema 
fundamental dos módulos de Hopf e o Teorema de Krull-Schmidt. 


