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Introducdo: A geometria esférica é definida como uma geometria na superficie de uma esfera.
Ela surge a partir de discussdes sobre o quinto postulado de Euclides, nessa geometria temos que
dada uma reta r e um ponto P fora dessa reta nio existe uma reta paralela a r passando por P,
diferentemente da geometria euclidiana e hiperbélica. Neste trabalho trataremos sobre alguns
conceitos importantes da geometria esférica e veremos a versao estérica do teorema de Pitagoras.

Denotamos o espago Euclideano tridimensional por P.
Definicdo: Dado um ponto O em P e um niimero real r chamamos de esfera centrada em O com raior o
subconjunto S de P onde os elementos sdo pontos M tais que a distdncia OM vale r.

Me§ s=Fastgprte—=y"

Definicdo: um circulo maximo de uma esfera S é uma interseccdo de S com o plano contendo o centro O
da esfera.

Definicdo: Sejam A, B pontos em S. A distincia na esfera de A até B, denotamos por por AB, é o
comprimento do menor arco de circulo maximo entre A e B.

Teorema: Seja O o centro da esfera S de raio 1. A distancia c=/§]§ entre dois
pontos A e B étal que cos c =04 - OB

Dem.: Sejam A(X,.Y..Z,) € B(Xg.¥p.Z5) pontos na esfera S de centro O e raio 1. O comprimento 1, do
—_ —
arco AB ¢ igual ao dngulo entre os vetores OA e OB, chamaremos de 6. Seja ¢ o somprimento 1, do
arco AB. Segue que:
—_

—_—

cos 0=cos ¢ = 04 * OB =X, X5y, Yptz,Zp0]

Teorema de Pltagoras Seja ABC um triangulo esférico em S, com raio 1. Seja
c= AB a=BC e b=CA e o angulo em C ¢ ortogonal. Entdo cos ¢ = cos a cos b 5

—_
Dem.: Escolhemos o referencial ortonormal (O.1,j.k) tal que k=OC, A pertence ao

semiplano xOz, x>0 e B pertence ao semiplano yOz, y>0. As coordenadas serdo
C(0,0,1), A(sen a,0.cos a) e B(0,sen b,cos b). Entdo: A

cosc= senax0+0sxsenb+cosasxcosb = cosacosbh
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