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Dado um ponto periódico p de período n, a medida µ
𝑝
= 

1

𝑛
(𝛿𝑝 + 𝛿𝑓(𝑝) +  … + 𝛿𝑓𝑛−1(𝑝) ) é dita 

uma medida atômica (suportada na órbita de p). Esta medida é invariante por f, isto é, dado E 

um conjunto mensurável, µ(𝐸) =  µ(𝑓−1(𝐸)), e é ergódica, isto é, dado B conjunto 

mensurável tal que µ(𝐵) =  µ(𝑓−1(𝐵)), então µ(𝐵) =  0 ou µ(𝐵) =  1. 

Um resultado interessante é de que cada medida invariante pode ser aproximada por medidas 

atômicas. Formalmente, dado uma transformação expansora f : M → M, com M conjunto 

compacto, toda medida µ invariante por f pode ser aproximada por medidas invariantes 

suportadas em órbitas periódicas (medidas atômicas) na topologia fraca-*. 

Tanto do ponto de vista teórico quanto do ponto de vista computacional, as medidas atômicas 

são bastante práticas. Por exemplo, dado uma transformação expansora f e ν uma medida 

suportada na órbita periódica de um ponto p, p ponto de período N, ou seja, ν = 
1

𝑁
(𝛿𝑝 +

𝛿𝑓(𝑝) +  … + 𝛿𝑓𝑁−1(𝑝) ), então, dado uma função integrável φ, temos que:  

 

∫ φ dν = 
1

𝑁
   ∑ φ𝑁−1

𝑖=0 (𝑓 
𝑖 (x)) 

 

para todo x Є {p, 𝑓  (𝑝), … , 𝑓𝑁−1(𝑝)}. 

 


